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اس  ت. آی  ن  ده ف  ص  ول در م  وردن  ی  از ای پ  ای  ه ت  ع  اری  ف و م  ق  دم  ه ش  ام  ل او̰ل ف  ص  ل

م  ق  ال  ه اص  ل  ͬ م  رج  ع

”Tripled Best Proximity Point Metric Spaces، Volume ،١۶ Number ۴ ‐(٢٠١٣)،١١٩٧

.”١٢١۶

در دوری ھ ای ان  ق  ب  اض زوج و ت  ای  ͬ س  ه ت  ق  ری  ب ب  ه  ت  ری  ن ن  ق  ط  ه اص  ل  ͬ ق  ض  ای  ای و ت  ع  اری  ف دوم ف  ص  ل در

دھ ی  م. م  ͬ ق  رار اث  ب  ات و ب  ررس  ͬ م  ورد را UC* و UC ھ ای وی  ژگ  ͬ ب  ا ک  ام  ل ͷ  م  ت  ری ف  ض  ای و ͷ  م  ت  ری ف  ض  ای

ک  ن  ی  م. م  ͬ ب  ی  ان را آن از ح  اص  ل ن  ت  ای  ج و ͷ  م  ت  ری ف  ض  ای در ت  ای  ͬ س  ه ث  اب  ت ن  ق  ط  ه ب  ه  ت  ری  ن ق  ض  ی  ه س  وم ف  ص  ل در

اس  ت  ف  اده: م  ورد م  ن  اب  ع

.١ On Best Proximity Point in b-metric Space Volume ،٢٠١۵ Issue ،١ year

٢٠١۵

.٢ Global Optimal Solution of Best Proximity Points for generalized contraction

proximity maps،٢٠١٣، poom Kumam.
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ت  اری  خ  چ  ه

ک  رده ظ  ه  ور خ  ط  ͬ غ  ی  ر ت  اب  ع  ͬ آن  ال  ی  ز م  ط  ال  ع  ه در م  ه  م ش  ͽ  ردی ع  ن  وان ب  ه ث  اب  ت ن  ق  اط ن  ظ  ری  ه اخ  ی  ر دھ ه چ  ن  د در

در ن  ی  ز و ک  ارب  ردی ری  اض  ͬ از ب  س  ی  اری ھ ای ش  اخ  ه در ث  اب  ت ن  ق  ط  ه ق  ض  ی  ه اب  زار و ش  ͽ  ردھ ا خ  ص  وص ب  ه اس  ت

ھ ای ش  اخ  ه و رای  ان  ه ع  ل  وم اق  ت  ص  اد، ش  ن  اس  ͬ، زی  س  ت ش  ی  م  ͬ، ،ͷ  ف  ی  زی چ  ون ت  ح  ق  ی  ق  ات  ͬ ح  وزه ھ ای از ب  س  ی  اری

ͬ رون  د. م   ͅ  ار ب   م  ه  ن  دس  ͬ

ت  وس  ط ͬ ش  ن  اس  ی  م م   ١ ب  ان  اخ ان  ق  ب  اض  ͬ ن  ͽ  اش  ت اص  ل ع  ن  وان ب  ه را آن ک  ه ث  اب  ت ن  ق  ط  ه ن  ظ  ری  ه در ن  ت  ی  ج  ه م  ه  م  ت  ری  ن

[۴] اس  ت. ش  ده ارائ  ه ١٩٩٢ س  ال در ب  ان  اخ

ک  ه: ک  ن  د م  ͬ ب  ی  ان اص  ل ای  ن

ی  ع  ن  ͬ اس  ت ͅ  ت  ای  ͬ ی   ث  اب  ت ن  ق  ط  ه دارای (X, d) ٢ ک  ام  ل م  ت  ری ف  ض  ای ͷ  ی روی T : X → X ان  ق  ب  اض  ͬ ھ ر

م  ج  رد ف  ض  اھ ای روی ت  ع  م  ی  م دچ  ار گ  ذش  ت  ه س  ال  ی  ان ط  ͬ اص  ل ای  ن Tx = x ک  ه دارد وج  ود x ∈ X ͅ  ه ای  ن  

اس  ت. ش  ده ن  ی  ز م  ت  ن  وع

ͷ  ی (X, d) ک  ام  ل ͷ  م  ت  ری ف  ض  ای از A,B داده ن  ات  ه  ͬ ب  س  ت  ه ھ ای م  ج  م  وع  ه زی  ر ب  رای ت  ر دق  ی  ق ط  ور ب  ه

ای  ن در .d(Tx, x) ̸= 0 ی  ع  ن  ͬ دھ د ن  م  ͬ ن  ت  ی  ج  ه را ث  اب  ت ن  ق  ط  ه ͷ  ی ل  زوم  اً T : A → B ان  ق  ب  اض  ͬ ن  ͽ  اش  ت

Tx, x ن  ق  اط ی  ع  ن  ͬ ش  ود ک  م  ی  ن  ه d(Tx, x) ک  ه ش  ود م  ͬ ب  ررس  ͬ x ∈ X ع  ض  و ک  ه اس  ت ط  ب  ی  ع  ͬ ح  ال  ت

ھ س  ت  ن  د. ͷ  ن  زدی ھ م  ج  وار

ن  ͽ  اش  ت ͷ  ی T : A → B و ب  اش  ن  د (X, d) ͷ  م  ت  ری ف  ض  اھ ای از ب  س  ت  ه ھ ای م  ج  م  وع  ه زی  ر A,B ک  ن  ی  د ف  رض

اگ  ر ش  ود م  ͬ ن  ام  ی  ده T ت  ق  ری  ب  ͬ ن  ق  ط  ه ͷ  ی d(x, Tx) = d(A,B) ب  رای  ش ک  ه A در x ن  ق  ط  ه ب  اش  د ان  ق  ب  اض  ͬ

ͷ  ی ک  ه آن  ج  ا از دی  ͽ  ر زب  ان ب  ه ش  ود. م  ͬ ن  ام  ی  ده T روی ٣ ت  ق  ری  ب  ͬ ن  ق  ط  ه ب  ه  ت  ری  ن ص  ورت ای  ن در A ∩ B = ∅

ھ م  ان  ͬ ن  ͽ  اش  ت ͷ  ی م  رب  وط ن  ͽ  اش  ت ک  ه ص  ورت  ͬ در اس  ت. ث  اب  ت ن  ق  ط  ه ͷ  ی ب  ه ک  اھ ش ق  اب  ل ت  ق  ری  ب  ͬ ن  ق  ط  ه

[٢،١٠،١١،٢٣] ھ س  ت  ن  د. ط  ب  ی  ع  ͬ ھ ای ت  ع  م  ی  م ت  ق  ری  ب  ͬ ن  ق  اط ق  ض  ای  ای ب  اش  د.

١Banach Contraction Mapping Principle (BCMP)
٢Complete Metric Space
٣Best Proximity Point
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دی  ͽ  ر: ب  ی  ان ب  ه

را X ͷ  م  ت  ری ف  ض  اھ ای ͷ  ی از A,B ن  ات  ه  ͬ م  ج  م  وع  ه زی  ر دو ب  ای  د م  ل  م  وس پ  ای  ی  ن ک  ران ͷ  ی داش  ت  ن ب  رای

ب  ͽ  ی  ری  م. ن  ظ  ر در T : A → B ن  ͽ  اش  ت ͷ  ی ب  ا ھ م  راه

ب  اش  ی  م: داش  ت  ه ک  ه ط  وری ب  ه ی  اف  ت را x0 ∈ A ع  ض  و ت  وان م  ͬ آی  ا ک  ه اس  ت ای  ن ط  ب  ی  ع  ͬ س  وال

d(x0, Tx0) = min{d(x, Tx) : x ∈ A}

ح  ق  ی  ق  ͬ م  ق  دار ب  ا ت  اب  ع س  ازی ک  م  ی  ن  ه م  س  ئ  ل  ه ب  ه  ی  ن  ه ح  ل راه d(x0, Tx0) ≥ d(A,B) ک  ه ج  ای  ͬ آن از

آن ب  رای d(A,B) م  ق  دار ک  ه ب  ود خ  واھ د ن  وع  ͬ از T ن  ͽ  اش  ت ب  ه م  رب  وط A دام  ن  ه ح  ول x → d(x, Tx)

اگ  ر ش  ود م  ͬ خ  وان  ده T ͷ  ن  زدی ت  ق  ری  ب  ͬ ن  ق  ط  ه ͷ  ی x0 ∈ A ن  ق  ط  ه ͷ  ی ش  ود ح  اص  ل

d(x0, Tx0) ≥ d(A,B)

از ث  اب  ت  ͬ ن  ق  ط  ه م  ͽ  ر ن  ی  س  ت چ  ی  زی ت  ق  ری  ب  ͬ ن  ق  ط  ه ب  ه  ت  ری  ن ص  ورت ای  ن در d(A,B) = 0 اگ  ر ک  ه ک  ن  ی  د ت  وج  ه

.T

ب  اش  د. م  ͬ زی  ر ص  ورت ب  ه ن  ظ  ری  ه ای  ن گ  ردی  د. ب  ی  ان ١٩۶٩ س  ال در [١٣] ف  ان۴ ت  وس  ط ن  ق  ط  ه ب  ه  ت  ری  ن س  اب  ق  ه

م  ح  دب م  وض  ع  اً ͬ  ͅ ت  وپ  ول  وژی   ب  رداری ف  ض  ای ͷ  ی از م  ح  دب ف  ش  رده ن  ات  ه  ͬ م  ج  م  وع  ه زی  ر ͷ  ی A اگ  ر

A در x م  ان  ن  د ع  ض  وی گ  اه آن ب  اش  د پ  ی  وس  ت  ه ن  ͽ  اش  ت ͷ  ی T : A → B و P ن  رم ـ ن  ی  م ب  ا X ھ اس  دورف

ک  ه: ط  وری ب  ه دارد وج  ود

dp(x, Tx) = dp(Tx,A)

س  ال در ری  چ۵ ت  ح  ق  ی  ق  ات ج  م  ل  ه از ف  ان ق  ض  ی  ه از م  خ  ت  ل  ف  ͬ ھ ای ص  ورت و ھ ا ت  وس  ی  ع ای  ده ای  ن ارائ  ه از پ  س

ک  رد. اش  اره ت  وان م  ͬ ١٩٨٨ س  ال در [٢٨،٢٩] س  ن٧ ـ س  ه  ͽ  ال و ١٩٨٣ س  ال در [٢٧] پ  رولا۶ و ١٩٧٨

ت  ام٩ ک  ان م  ͬ لاک  ش و گ  و ت  وس  ط ک  ه اس  ت ش  ده ج  ف  ت٨ ث  اب  ت ن  ق  ط  ه م  ف  ه  وم ھ م  ان ع  م  ده و ج  ال  ب م  ف  ه  وم ͷ  ی

۴Ky. Fan
۵S, Reich
۶J. B. Prolla
٧V.M. Sehgal
٨Coupled Fixed Point
٩Guo – Lakshmikan Tham
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[١۵] اس  ت. ش  ده ارائ  ه ١٩٨٧ س  ال در

ب  رخ  ͬ اث  ب  ات ب  ه و پ  رداخ  ت  ن  د م  خ  روط ͅ  ن  وای ی   ن  ͽ  اش  ت م  ع  رف  ͬ ب  ه ٢٠٠۶ در [١۴] ت  ام ک  ان لاک  ش و ͅ  ار١٠ ب  ه  اش  

ھ س  ت  ن  د. م  خ  ل  وط ͅ  ن  وای  ͬ ی   وی  ژگ  ͬ واج  د ک  ه پ  رداخ  ت  ن  د ھ ای  ͬ ن  ͽ  اش  ت ب  رای پ  ی  وس  ت  ه ث  اب  ت ن  ق  ط  ه ق  ض  ای  ای

ب  ح  ث ب  ه و اس  ت اس  ت  ف  اده ق  اب  ل م  س  ائ  ل از ب  زرگ  ͬ رده ب  ررس  ͬ ب  رای آن  ه  ا ق  ض  ای  ای ک  ه ک  ردن  د م  ش  اھ ده م  ول  ف  ی  ن

ھ ا ت  ع  م  ی  م و ب  ه  ب  ودھ ا از ب  س  ی  اری پ  رداخ  ت  ن  د. م  ت  ن  اوب م  رزی م  ق  دار م  س  ئ  ل  ه ͷ  ی ب  رای ج  واب ͅ  ت  ای  ͬ ی   وج  ود درب  اره

ان  د. ن  م  وده رخ ری  اض  ͬ ادب  ی  ات در اخ  ی  راً

ق  رار ب  ررس  ͬ م  ورد ھ ا ان  ق  ب  اض ان  واع ب  رای را ای ن  ق  ط  ه ت  ق  ری  ب ب  ه  ت  ری  ن وج  ود گ  ذش  ت  ه دھ ه در دی  ͽ  ری م  ح  ق  ق  ی  ن

س  ال در س  وزوک  ١٢ͬ و ب  اری و ٢٠٠۶ س  ال در [١٢] ی  رم  ان  ١١ͬ و ال  درد ک  ارھ ای ب  ه ت  وان م  ͬ ج  م  ل  ه از دادن  د.

[٢٢ ،٢١ ،٢٠ ،١٩ ،١٨ ،١٧ ،١۶ ،٣] ک  رد. اش  اره ٢٠٠٩ س  ال در س  وزوک  ͬ ͅ  اوا١٣ـ ک  ی   ـ وت  رو و ٢٠٠٨

ن  ͽ  اش  ت و ھ ا ان  ق  ب  اض ب  رای ͷ  م  ت  ری ف  ض  اھ ای در ت  ای  ͬ س  ه ن  ق  ط  ه ت  ق  ری  ب ب  ه  ت  ری  ن ت  ح  ق  ی  ق و ب  ررس  ͬ اول  ی  ن س  اب  ق  ه

و رض  اپ  ور١٨ و ٢٠٠٩ س  ال در اگ  راوال١٧ و ک  ارپ  اگ  ام١۶ و ش  ه  رزاد١۵ و ت  ق  ف  ١۴ͬ ـ ال ت  وس  ط ان  ق  ب  اض ھ ای

م  ورد ٢٠١١ در دراف  ش  ور٢١ و ٢٠١١ در راج٢٠ ک  ار س  ان و ش  ه  رزاد و ت  رو١٩ و ٢٠١٠ س  ال در و ͬ  ͅ ل  دارس  

گ  رف  ت. ق  رار ب  ررس  ͬ

ن  ام ب  ه ان  ق  ب  اض٢٣ھ ا از ن  وع  ͬ ب  رای را ن  ق  ط  ه ت  ق  ری  ب ب  ه  ت  ری  ن وج  ود ق  ض  ای  ای پ  اش  ا٢٢ ص  دی  ق ٢٠١١ س  ال در

ک  رد. ب  ی  ان دوم و اول ن  وع زن  ن  ده ت  ق  ری  ب ھ ای ان  ق  ب  اض

A ک  ه ط  وری ب  ه ب  اش  ن  د X از ب  س  ت  ه ن  ات  ه  ͬ م  ج  م  وع  ه زی  ر دو A,B و ک  ام  ل ͷ  م  ت  ری ف  ض  ای ͷ  ی X ک  ن  ی  د ف  رض

و ب  اش  ن  د ن  ات  ه  ͬ B و ب  اش  د داش  ت  ه ف  ش  رده ب  س  ت ب  ا ͬ  ͽ  ھ م  س  ای اش ن  ق  ط  ه ھ ر ی  ع  ن  ͬ A0 ب  ه ن  س  ب  ت ف  ش  رده م  وض  ع  اً

ͷ  ی T ‐١ ک  ن  ن  د. ص  دق زی  ر ش  رای  ط در ک  ه ب  اش  د ای  زوم  ت  ری ͷ  ی g : A → A و ن  ͽ  اش  ت ͷ  ی T : A → B

١٠Bhashkar
١١A. Eldred- P. Veeramani
١٢C. Di bari-T.Suzuki
١٣Vetro – M.Kilawa
١۴Al-thagafi
١۵Shahzadgal
١۶karpagam
١٧Agrawal
١٨Rezapour
١٩Wlodarczyk
٢٠Sankar Raj
٢١Derafshour
٢٢Sadiq Basha
٢٣Contraction
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اس  ت. دوم ن  وع از پ  ی  وس  ت  ه زن  ن  ده ت  ق  ری  ب ان  ق  ب  اض

اس  ت. ای  زوم  ت  ری ͷ  ی G ‐٢

T (A0) ∈ B0 ‐٣

ب  اش  د. م  ͬ g ب  ه ن  س  ب  ت ف  اص  ل  ه ای  زوم  ت  ری ن  ͽ  ه  دارن  ده T ‐۴

ک  ه دارد وج  ود A در X م  ان  ن  د ع  ن  ص  ری آن  ͽ  اه

d(x, Tx) = d(A0, B0) = min{d(x, y) : x ∈ A, y ∈ B}

A0 = {x ∈ A | d(x, y) = d(A,B)∃y ∈ B}

B0 = {y ∈ B | d(x, y) = d(A,B)∃x ∈ A}

ب  س  ت  ه ھ ای م  ج  م  وع  ه زی  ر B و A ک  ه ص  ورت  ͬ در ھ س  ت  ن  د B و A م  رزھ ای در م  ش  م  ول و B0 ⊃ B و A0 ⊃ A

.[۵،۶،٧،٨](٢٠٠٠ وی  رم  ان  ͬ پ  اش  ا (ص  دی  ق d(A,B) > 0 ک  ه ط  وری ب  ه ب  اش  ن  د دار ن  رم خ  ط  ͬ ف  ض  ای ͷ  ی از

ن  ت  ای  ج اث  ب  ات ب  ر آن  ه  ا پ  رداخ  ت  ن  د. ت  ای  ͬ س  ه ث  اب  ت ن  ق  ط  ه م  ف  اھ ی  م م  ع  رف  ͬ ب  ه ب  ورک  ات٢۵ و ب  ری  ن  دی٢۴ گ  ذش  ت  ه دھ ه در

ط  رف از پ  رداخ  ت  ن  د. م  رت  ب ج  زی  ͬ ط  ور ب  ه و ک  ام  ل م  ت  ری ف  ض  ای ͷ  ی در ت  ای  ͬ س  ه ث  اب  ت ن  ق  ط  ه ͅ  ت  ای  ͬ ی   وج  ود

ک  وم  ام٢٧ و ت  ان  اوارات٢۶ س  ی  ن ت  وس  ط اب  ت  دا در UC∗ وی  ژگ  ͬ دوت  ای  ͬ م  ت  ص  ل ت  ق  ری  ب  ͬ ن  ق  ط  ه ب  ه  ت  ری  ن م  ف  ه  وم دی  ͽ  ر

م  ت  ص  ل ت  ق  ری  ب  ͬ ن  ق  ط  ه ب  ه  ت  ری  ن ب  ه م  رب  وط ھ م  ͽ  رای  ͬ و وج  ود ق  ض  ای  ای ارائ  ه ب  ه ھ م  چ  ن  ی  ن آن  ه  ا ان  د. ش  ده م  ع  رف  ͬ

ان  د. پ  رداخ  ت  ه دوری ان  ق  ب  اض  ͬ ھ ای زوج ب  رای

ک  ن  د. ق  ط  ع را X − A و x ح  ول ͬ  ͽ  ھ م  س  ای ھ ر ھ رگ  اه ن  ام  ی  م م  ͬ A م  رزی ن  ق  ط  ه ͷ  ی را x ∈ X ن  ق  ط  ه

ب  ه س  پ  س و ت  ای  ͬ س  ه ت  ق  ری  ب  ͬ ن  ق  ط  ه م  ف  اھ ی  م م  ع  رف  ͬ ب  ه اب  ت  دا ش  ده ارائ  ه ج  ال  ب ک  ارھ ای از گ  ی  ری ال  ه  ام ب  ا

ب  ر ع  لاوه پ  ردازی  م. م  ͬ م  ت  ری ف  ض  اھ ای در ت  ای  ͬ س  ه ت  ق  ری  ب  ͬ ن  ق  ط  ه ب  ه  ت  ری  ن ھ م  ͽ  رای  ͬ و وج  ود ق  ض  ای  ای اس  ت  خ  راج

ب  رد. خ  واھ ی  م ͅ  ار ب   م  ح  دب ͅ  ن  واخ  ت ی   ب  ان  اخ ف  ض  اھ ای م  ورد در را ن  ت  ای  ج ای  ن آن

ھ ای م  ث  ال ارائ  ه و م  ت  ری ف  ض  اھ ای در ت  ای  ͬ س  ه ث  اب  ت ن  ق  ط  ه ھ م  ͽ  رای  ͬ و وج  ود ن  ت  ای  ج ب  رخ  ͬ ب  ررس  ͬ ب  ه ھ م  چ  ن  ی  ن

پ  ردازی  م. م  ͬ ق  ض  ای  ا از م  ص  ور

٢۴Berinde
٢۵Borcut
٢۶Sintunzvarat
٢٧Kumam
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ان  ق  ب  اض ب  رای ت  ق  ری  ب  ͬ ن  ق  ط  ه ͷ  ی وج  ود ک  ه ان  د پ  رداخ  ت  ه ای ق  ض  ی  ه اث  ب  ات ب  ه وی  رم  ان  ͬ و ال  درد ٢٠٠۶ س  ال در

م  ع  ادل  ه ب  رای ب  ه  ی  ن  ه ت  ق  ری  ب  ͬ ج  واب ͷ  ی وج  ود ت  ض  م  ی  ن ک  ن  د. م  ͬ ت  ض  م  ی  ن را م  ت  ری ف  ض  اھ ای در دوری ھ ای

اس  ت. ب  وده آن  ه  ا ت  وج  ه م  ورد ک  ارھ ای از م  ت  ری ف  ض  ای ͷ  ی در Tx = x

ن  ق  ط  ه ن  ظ  ری  ه در ت  وج  ه م  ورد م  وض  وع  ات درص  دد ح  اض  ر ح  ال در ت  ق  ری  ب  ͬ ن  ق  اط ب  ه  ت  ری  ن و دوری ک  ش  ی  دگ  ͬ درھ م

ان  ق  ب  اض از ت  ع  م  ی  م  ͬ ص  ورت ب  ه ک  ی  رک٢٨ ت  وس  ط ٢٠٠٣ س  ال در ح  وزه ای  ن در ن  ت  ی  ج  ه ن  خ  س  ت  ی  ن دارد ق  رار ث  اب  ت

ج  م  ع  ی  ت ای  ن در را خ  ود ھ ای ب  ررس  ͬ م  ح  ق  ق  ی  ن از ب  س  ی  اری ب  ع  د ب  ه آن از اس  ت. ش  ده ب  ی  ان ث  اب  ت ن  ق  ط  ه و دوری

ک  ه آوردن  د ب  دس  ت ف  راوان  ͬ ن  ت  ای  ج و دادن  د ارائ  ه

T ن  ͽ  اش  ت ب  اش  ن  د X ن  ات  ه  ͬ ھ ای م  ج  م  وع  ه زی  ر A,B و ب  اش  ن  د ͷ  م  ت  ری ف  ض  ای (x, d) ک  ن  ی  د ف  رض *

ن  ق  ط  ه و T (A) ⊂ B و T (B) ⊂ A ب  اش  ی  م داش  ت  ه اگ  ر ن  ام  ن  د م  ͬ دوری ن  ͽ  اش  ت ͷ  ی را A ∪ B روی

ب  اش  ی  م داش  ت  ه اگ  ر دارد ن  ام ن  زدی  ن  ͬ ت  ق  ری  ب  ͬ ن  ق  ط  ه ͷ  ی x ∈ A ∩B

d(x, Tx) = d(a, b)

ک  ه ج  ای  ͬ

d(A,B) = inf{d(x, y) : x ∈ A, y ∈ B}

ک  ردن  د. ث  اب  ت را زی  ر ق  ض  ی  ه وی  رم  ان  ͬ و ال  درد

و ب  اش  ن  د م  ح  دب ͅ  ن  واخ  ت ی   ب  ان  اخ ف  ض  ای ͷ  ی از ن  ات  ه  ͬ و ب  س  ت  ه ھ ای م  ج  م  وع  ه زی  ر A,B ک  ن  ی  د ف  رض *

ن  ق  ط  ه و T (A) ⊂ B و T (B) ⊂ A ک  ه ای  ن ی  ع  ن  ͬ ب  اش  د A ∪ B روی دوری ان  ق  ب  اض ͷ  ی T ھ م  چ  ن  ی  ن

ب  اش  ی  م: داش  ت  ه x ∈ B و x ∈ A ھ ر ازای ب  ه ک  ه ب  اش  د م  وج  ود چ  ن  ان x ∈ (0,1)

d(Ty, Tx) ≤ nd(x, y) + (1− r)d(A,B)

ھ ر ازای ب  ه {Tx}2n دن  ب  ال  ه و اس  ت A در Z چ  ون ͅ  ت  ا ی   ت  ق  ری  ب  ͬ ن  ق  ط  ه ب  ه  ت  ری  ن ͷ  ی دارای T ص  ورت ای  ن در

ت  وس  ط ن  ق  ط  ه ب  ه ن  ق  ط  ه ت  ق  ری  ب  ͬ دوری ان  ق  ب  اض  ات ب  رای ب  ه  ی  ن  ه ت  ق  ری  ب  ͬ ن  ق  ط  ه ͷ  ی وج  ود ھ م  ͽ  راس  ت Z ب  ه x ∈ A

ان  د. ش  ده اث  ب  ات وی  رم  ان  ͬ و آن  وراھ ا٢٩
٢٨W. A. Kirk
٢٩Anuradha
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و اول ن  وع از ی  اف  ت  ه ت  ع  م  ی  م ت  ق  ری  ب  ͬ ان  ق  ب  اض  ات ب  رای ت  ق  ری  ب  ͬ ن  ق  ط  ه ق  ض  ای  ا ب  ه  ت  ری  ن ک  ام  ل م  ت  ری ف  ض  اھ ای زم  ی  ن  ه در

ان  د. گ  رف  ت  ه ق  رار ب  ررس  ͬ م  ورد ش  ه  زاد و پ  اش  ا ص  دی  ق ت  وس  ط دوم

ͷ  ی T : A → B ک  ه ج  ای  ͬ ش  ود م  ͬ ت  ض  م  ی  ن Tx = x ب  رای ب  ه  ی  ن  ه ت  ق  ری  ب  ͬ ج  واب ͷ  ی وج  ود ک  ه آن  ج  ا از

ب  س  ی  اری اخ  ی  راً اس  ت. دوم ن  وع از ی  اف  ت  ه ت  ع  م  ی  م ت  ق  ری  ب  ͬ ان  ق  ب  اض ͷ  ی ی  ا اول ن  وع از ی  اف  ت  ه ت  ع  م  ی  م ت  ق  ری  ب  ͬ ان  ق  ب  اض

ف  ض  اھ ای چ  ن  ی  ن از ن  وع ͷ  ی ان  د. ی  اف  ت  ه اھ م  ی  ت ھ اس  دورف غ  ی  ر ت  وپ  ول  وژی ب  ا ی  اف  ت  ه ت  ع  م  ی  م م  ت  ری ف  ض  اھ ای از

اس  ت. ش  ده م  ع  رف  ͬ ب  اخ  ت  ی  ن٣٠ ت  وس  ط دارد ن  ام م  ت  ری ف  ض  ای ک  ه ھ اس  دورف غ  ی  ر ت  وپ  ول  وژی ب  ا م  ت  ری

ن  س  ب  ت ͅ  ی  ن٣١ ت  ارس   روش ب  ه ͅ  رد روی   در را م  ه  م  ͬ ن  ق  ش ھ اس  دورف غ  ی  ر ت  وپ  ول  وژی ب  ا ف  ض  اھ ای ک  ه ک  ن  ی  د ت  وج  ه

ن  ق  ط  ه ͷ  ی x اگ  ر ت  ر دق  ی  ق ط  ور ب  ه ک  ن  د. م  ͬ ب  ازی رای  ان  ه ع  ل  وم در رف  ت  ه ک  ار ب  ه ن  وی  س  ͬ ب  رن  ام  ه ھ ای زب  ان ن  ح  وه ب  ه

اس  ت. ش  ده ت  ع  ری  ف (X, d) چ  ون م  ت  ری −b ف  ض  ای ͷ  ی در ک  ه ب  اش  د T ن  ͽ  اش  ت ب  رای ب  ه  ی  ن  ه ت  ق  ری  ب  ͬ

ت  ر دق  ی  ق ط  ور ب  ه ک  ن  د. م  ͬ ب  ازی رای  ان  ه ع  ل  وم در رف  ت  ه ک  ار ب  ه ن  وی  س  ͬ ب  رن  ام  ه ھ ای زب  ان ن  ح  وه ب  ه ن  س  ب  ت ͅ  ی  ن ت  ارس  

ش  ده ت  ع  ری  ف (X, d) چ  ون م  ت  ری −b ف  ض  ای ͷ  ی در ک  ه ب  اش  د T ن  ͽ  اش  ت ب  رای ب  ه  ی  ن  ه ت  ق  ری  ب  ͬ ن  ق  ط  ه ͷ  ی x اگ  ر

اس  ت.

ک  ه ص  ورت  ͬ ای  ن در ک  ه ن  ب  اش  د T ن  ͽ  اش  ت ھ م  ان ب  رای ت  ق  ری  ب  ͬ و ھ م  ͽ  رای  ͬ ن  ق  ط  ه ب  ه  ت  ری  ن ک  ه اس  ت ͅ  ن م  م   x

اس  ت. ص  ادق ھ م ق  ض  ی  ه ای  ن ͅ  س ع   و ب  اش  د گ  رف  ت  ه ص  ورت (X, d) م  ت  ری ف  ض  ای در ت  ع  ری  ف

اھ م  ی  ت م  ت  ن  وع ی  اف  ت  ه ت  ع  م  ی  م ف  ض  اھ ای در ش  ده ت  ع  ری  ف ھ ای ن  ͽ  اش  ت ب  رای ت  ق  ری  ب  ͬ ن  ق  اط ب  ه  ت  ری  ن وج  ود ب  ررس  ͬ

ک  ن  د. م  ͬ پ  ی  دا

ب  رای ک  اف  ͬ ش  رای  ط ب  ررس  ͬ ک  ه ن  م  ای  د م  ͬ رخ ت  ق  ری  ب ب  ه  ت  ری  ن از ت  ع  م  ی  م  ͬ ص  ورت ب  ه ب  ه  ی  ن  ه ھ م  ͽ  رای  ͬ زوج ͷ  ی

ب  ه x ∈ X ع  ض  و وج  ود ت  ض  م  ی  ن ب  رای ک  اف  ͬ ش  رای  ط دی  ͽ  ر زب  ان ب  ه اس  ت ت  ق  ری  ب  ͬ ھ م  ͽ  رای  ͬ ن  ق  ط  ه ب  ه  ت  ری  ن وج  ود

ن  ͽ  اش  ت وی  ژگ  ͬ ب  ا (X, d) م  ت  ری ف  ض  ای در A,B م  ج  م  وع  ه زی  ر دو ازای

T : A ∪B → A ∪B

d(x, Tx) = dist(A,B)

٣٠A.Bakhtin
٣١Tarskian
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ک  ه ج  ای  ͬ در

dist(A,B) = inf d(a, b)

(a, b) ∈ A×B

x اگ  ر ک  ه اس  ت روش  ن اس  ت. A,B ب  ه ن  س  ب  ت T ب  رای ت  ق  ری  ب  ͬ ب  ه  ی  ن  ه ن  ق  ط  ه ͷ  ی x ک  ه گ  وی  ی  م م  ͬ ح  ال  ت ای  ن در

T ب  رای ث  اب  ت ن  ق  ط  ه ͷ  ی x اگ  ر ت  ن  ه  ا و اگ  ر dist(a, b) ص  ورت ای  ن در ب  اش  د T ب  رای ب  ه  ی  ن  ه ت  ق  ری  ب  ͬ ن  ق  ط  ه ͷ  ی

ب  اش  د.
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Abstract

The purpose of this article is to first introduce the notion of tripled best prox-

imity point and cyclic contraction pair. We also establish the existence and

convergence theorems of tripled best proximity points in metric spaces. More-

over, we apply our results to setting of uniformly convex Banach space. Finally,

we obtain some results on the existence and convergence of tripled fixed point

in metric spaces and give illustrative examples of our theorems.
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